CORRECTION

EXERCICE n°31 :

50x

Soit la fonctionf définie par : f (x):x2+x—+1—50In(x+])—5C sur[0;5( .
1. Calcul def'(x):
Ona:
2
f,(x):2X+5Ox1><(x+1)—2xx1_ 50<i_ L_50 _ 50 _ X(x+ 1"+ 50- 50x+ )1
(x+12) X+1 (x+1)° x+1 (x+2°
£(x)= 2x( + 2x+1) - SK_2¢ + 4%+ x- 50 _ &%+ &%- 48
(x+1)° (x+1)° (x+1°
) 2 2 224 2x(x=4)(x+ 9
(x+1)° (x+2*
Sur[0;5Q :

Ona:x20 doncx+6>0 et (x£1); >0 donc f '(x) est du signe déx—4).
D’ou le tableau de variation suivant:

X
[elle]
N
(6]
U

f(4)

f (4)=6-50In5< (; f(50)= 12;;150— 50In51> C.

Conclusion :
La fonction f est décroissante s[;4] et croissante sU#;50.

Sur l'intervalle [0; 4] :

o La fonctionf est continue ;
o La fonctionf est décroissante ;

o f(0)<0;
Conclusion :
L'équation f (x) =0 n’admet pas de solution sur lintervalie;4] .

Sur l'intervalle [4;50 :
o La fonctionf est continue ;
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o Lafonctionf est croissante ;
o f(4)<O0etf(50)>0;
Conclusion :
L'équation f (x) =0 admet une solution unique sur l'intervalle[4;50 .

Conclusion :
L'équation f (x) =0 admet une solution unique’ sur l'intervalle[0;50) .

A l'aide de la calculatrice, on a :
ll<a <12

11,3<a < 11,4 donca =11,4a0,1 prés.
11,39%<a< 11,4

Signe def (x) sur lintervalle[0;5(] :
f(x)=0 §/x=0 ou x=a
f(x)<0 s xB]p;a]
f(x)>0 s xO]a;50
. Par définition, la fonction codt marginalest dédipar :C,,(x) =C; '(x) donc :
C; (x) =x*+50In(x+ 1) +c.
Or C, (0) =50 = c¢= 5C soit C, (x) = x* +50In{X+.1) + 5C.

La fonction colt moyen est donnée par :
x* +50In(x+1) + 50
Cyu (X) = E( 1 .

C,'(x) = C (X)XXX_ZCT (X)xlzé f(x).

. Tableau de variation de la fonction codt moyen :

X 0 a 50
Cu '(¥) - 0 +
C. (50)
Cu (X)
Cu (@)
Conclusion :

La fonctionC,, est décroissante s{@;a] et croissante suur;50].
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Le colt moyen est mini ’___I pour Kkg soit pour 11,4 kg et ce colt moyen e2@lé 83 par kg et
C,(1L4=C, (114= 26.£/gt le colt total estC; (11,4) = 305,8-.
L
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