CORRECTION

EXERCICE n°27 :

Partie A :

Soit la fonctiong définie sur lintervallg]0;+eo[ par : g(x) = x*+1-Inx.
2 —

1. Ona:g'(x) _ox-t-21

X X

\2

! =0 s =
g'(x)=0s x >

5

donc :

g'(x)>0 s xO |——;+o] .

g'(x)<0 s xO 0;7

1\5{

2. Tableau de variation de la fonctiam:

+00

x 72
2
0

g'(x) - 3

\g@ /

g Q _3+In2
2 2
La fonction g est décroissante s%ﬁ;g{ et croissante su};&w{
La fonction g admetg(%} = 3+2In 2>O comme minimum doncg(x) >0 sur]0;+oo[ :
Partie B :

Soit la fonctionf définie sur l'ntervallg]0;+eo[ par : f (x) = x+%+|n—x.
X

1. Limitedef en O:

. . In x
limin x=-0 donclim| — |=—-o
x-0" x-0"{ X
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. ( 1) 1
lim| x+=|==
x-0" 2) 2

Alors : lim f (x) =~o.

x-0"

L'axe des ordonnées est asymptote verticale auebeqC)

Limite de f en+

lim ('”—Xj =0
X —» +00 X

m (x5
lim | x+= | =+
X — +00 2

Alors : lim f (x)=+co.

X — +oo

2. Ona:

1
ZxXx—Inx

fo(x) =14 2E-nx+1_o(x).

NG NG NG

Il résulte quef '(x) a le méme signe qug(x) donc f '(x) >0 c’est a dire : la fonctiorf est

croissante suf0;+oo| .

3. Sur lintervalle[2;3] :

o La fonctionf est continue ;
o La fonctionf est croissante ;

o f(2)<3etf(3)>3;
Conclusion :
L’équation f (x) =3 admet une solution unique O] 2¢3}

Ona:
2<x,<3
2,1<x,< 2,2
2,14<x, < 2,1L
4. On résout I'équation :

f(x):x+%c> In—X:Oc» x=1
N

Donc les coordonnées du poiAt sont :A(l;gj.

lim {f (x) —(x+%ﬂ = lim Inx =0 donc la droite d’équatioly = x+% est asymptote oblique a la

X — +oo X — o0 X

courbe C) en +oo,

f (x) —(x+%) >0 si x>1:lacourbe C) est au-dessus de la droii)(

f (x) —(x+%) <0 si 0<x<1:lacourbe €) est en-dessous de la droii®)(
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Une équation de la tangent@&) @u pointA est :

AR

.

y=2(x-1) +§[f[

1
=2X-—. ’
y=23 Y.
</ o
5. Représentation graphique : /5 3
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