CORRECTION

EXERCICE n°®5 :

1. Lafonctionf représentée, graphique 1, par la col®§ est définie sujo;+o| par
f (x) =(ax+b)Inx ol a et b sont deux constantes que I'on calculera dansita ge cette
question. Sur le graphique 1 sont placés les pdifts0), B(2;0) et E(0;-1). Les pointsA et B
appartiennent a la courf€), la droite( AE) est tangente a la courff€) en A.
a. Par lecture graphiqué (2) =0 et f'(1)=1.
b. Déduisonsa et b:

f'(x)=axIn x+(ax+b)><1=alnx+9+a.
N N

On a le systéme suivant :
f(2)=0 [(2a+b)in2=0 [(2a+b=0 a=-1
{f'(1)=1@{a+b=1 Q{—a—b:—f{bzz '
2. Soit G une primitive de la fonctior représentée par la courf@) du graphique 1.
Parmi les trois courbelC, ), (C,), (C;) proposées sur le graphique 2, la seule qui ppuésenter
G est la courbdC,) carG'= f .
3. On admet a partir de maintenant quest définie,suf0;+eo[ par f (x) =2Inx-xInx.
Soit F la fonction définie suf0;+co[ par F (x) = (Zx—%xzj Inx - 2x+%x2 +1—f.

a. Démontrons que la fonctioR est la primitive def quiprend la valeur 2 en 1:
Ona:

F'(x)=(2-x) Inx+(2x—%xzj><%— 2+—;x:(2—x) Inx= f (x) et F(1)=2.

b. Calculonsj f (x) dx et donnons une interprétation géométrique<de oetigrale :
1

Ona:
J-zf(x)dxz[F(x)]f =F(2)-F()= 2In2—% avecF (1) =2 et F(z):2|n2+§1.

2
sur[12], f(x)= Odoncj f (x)dx=2In 2—% représente |'aire du domaine du plan limité par
1

la courbe(C) et I'axe des abscisses en unité daire.
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