CORRECTION

EXERCICE n°1 :

Pour chacune des fonctions suivantes, déterminomgumitive de la fonctiorf sur | :

> fl(x):2x3—3x2+% 1=R

3+1 2+1 4
Ona:Fl(x):2><X —3><X +1Xx:X_—X3+§_
3+1 2+1 2 2 2
> f(x)=-2x*+3-1; 1 =R :
4+1 +1 5 2
Ona:FZ(x)=—2><X pax Xy B
4+1 1+1 5 2
2
> f3(X)=—; ;1 =]0; 40
Ona: f,(x)=-2xx? aldrs F,(x) = -2x x> =x7? -t
7 y -3+1 X2
. f4(x)=x—34 1 =]0; 4]
B ~4+1 X3 . 1
Ona: f,(x)=3xx anrsF4(x):3x_4+1: R
1
f =2X+—— ;| =|0;4oo| :
> fo(x)=2x o ]0;+o]
Ona:F(x)=x*+Vx.
> 1‘6(x):4x3+£3 ;1 =]0;+00] :
X
Ona: fy(x)=4x®+2xx7* alors f,(x) = 4x X3+1+2>< x> x4 — ‘2=x4—i
e 6 3+1  -3+1 X

> f,()=(x+2)°; 1 =R :

Ona:f,(x)=1x(x+2)’ =u'(x)u(x)* avecu(x) = x+2 alors : F,(x) = =

> f()=(1-2¢)" 1 =R :

x(-2)x(1- %)"* =—%u (x)u(x)" avecu(x) =1-2x.

s 1 AT
> f9(x):2—1)((\/;+1)3 I :]0 +oo[
Ona: fy(x :i(\/; +1)3 =u'(x)u(x)’ avecu(x) =v/x+1 alors : F, (x) = u(;()4 _ (&;rl) |
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Alors : Flo(x)z—u(x)6 :—(1_ XZ) .

6 6
fll(x)=(x—1)(x2—2x+ 3)3 =R

Ona:f,(x) :%(Zx—z)(xz ~2+ 9 :—;u (x)u(x)* avecu(x) = X - 2x+3.

¢ (x-2x+3)'
Alors : Fll(x)—iu(x) —(X x ) :

2 4 8
flz(x):(x+%j(x2+4\/;)2 ;1 =]0;+00] :
Ona:f,(X) :%(2x+%](x2 +4«/§)2 :—;u (x)u(x)* avecu(x)=x* +4Jx.
Alors : F, (X)=£u(x)3 :(X2+4\&)
N 2 3 6
S ST (VU
1:13()()_(1—2x)3 ! _}5’ [ |
; -t l2)1-297 =-Lu (x)u(x) avecu(x) =1-2x.
Om a1, =13 = 52120 =~ Ju () avecu() =12
Alors : F (X):—lu(x)_sﬂzu(x)_z: 1 1 :
B 2 -3+1 4 au(x) 4(1-2x)’
X 10kel -
1:14()()_()(3_'_3)(_'_5)2 . ]O' [ :
_1 3+3 = L (3 +3) (¥ + 2+ 5 =2 (x)u(x)?
Ona (1) =33 =g (Bl 3§70 g
. 1 u(X)—Z+1 U(X)_l ) 1 1
Alors : (X =3 e T 3 Cau(x) 3(XC+3x+s)
fis(X)= X =5 | =|0;+00
(= o

2 2
(x)— X 1 3X

Ona:f = =Zx
T (1) 3 ()
-5+1 -4
A|0rS:F15(x):£u(X) :_U(X) __ 1 = 1 i
3 -5+1 12 121()() 12(X3+1)
3
-1
fle(x):XX2 ;| :]O;+oo[ :
X -1 1 x* 1
Ona: flG(X)=7=X_? alors Fle(x):3+;,
3_y249
fio ):% ;1 =10+

2 X2
Ona:f,(x)= X_1+F alors : F, (x) =5 TX-

» .

:_1><(3x2)><(x3+1)_5 =—;xu '(x)><u(x)_5 avecu(x)=x’+1.
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EXERCICE n°2 :

Les fonctionsf et g suivantes sont-elles deux primitives d’'une méametion sur un intervalld :
1. f(x) :(x2+2x)2 etg(x)=x"+4x>+4x*~1surl =R :
Ona:
r(x)=2x(2x+2) (X + x) =&+ J(X*+ &)= &%+ 12°+ 8.
g'(x) =4 +12¢° + &.
Alors : f'(x)=g'(x) doncf et g sont deux primitives d’'une méme fonction surnteivalle I.

x* -1 ( ):x2—5x—11

2. f(x)= et g(x sur | =]-2;+o .

( X+2 X+2
On a
f'(X):ZX(X-'-Z)_(X:_]')X]':X2+4X-:l,
(x+2) ( (x;Z)
oy (2x=B)(x+ 2= (¥ == 13x 1 x?+4x+1
9= (x+2) T xe2

Alors : f'(x)=g'(x) doncf et g sontdeux primitives d’'une méme fonction surntervalle I.

_ 2 _
2x-1 et (x)=wsurl=R.

3. f(x)= 2X2 + 2x+ 2

X2+ xX+1
Ona:

f'(x)=

2(X2+X+1)‘(2X‘])(2<+ 3):—2x2+2x+3
(x2+x+1)2 (x2+x+1)2 .
(-2x+3)(2¢ + 2+ J-(-x+ K- J( &+ 2
(26 + 2x+ 2)°
oy G = A = A+ B+ &+ B &%+ XP- 1% B+ 1R+
g (X)_ 2
(2¢¢ +2x+2)

g'(x)=

0'(x) e +x+12_4(-27+2x+3 2@+ x+ 3
(2x2+2x+ 2)2 4(x2+x+ ])2 (x2+x+ :)2 '

Alors : f'(x)=g'(x) doncf et g sont deux primitives d’'une méme fonction surnteivalle I.

_ X _X+4 _
4. f(x)= re) etg(x)= oo SUr=R.
Ona:
f(x) Ix(X+1) =xx X _ 2 +1
X) = = :
R N O
oy DX HD) - (x+ X X 2 -gx+1
9'(x) = — =—
(x +1) (x +1)
Alors : f'(x)#g'(x) doncf et g ne sont pas deux primitives d’'une méme fonctiorus

intervalle 1.
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EXERCICE n°3 .
Trouver la fonctionf telle que pour touk réel, f'(x) =2x+ 3 et telle que la courbe représentative de la

fonction f passe par le poind(-1;2).

Solution :
Ona:f(x)=x*+3x+c or f(-1)=2donc(-1)*+3x(-)+c= 2~ c= 4dol
f (x)=x*+3x+4.

EXERCICE n°4

Trouver la fonctionf, définie surE;ﬂ{ telle que :
> lafonction dérivée dd ' est la fonctionx > ———— ;

(2x-1)

> la courbe représentative de la fonctibradmet au poinA(l; 2) une tangente de coefficient
directeur égal a 1.

Solution :
Ona:f"(x)= B 8 7 =4x2(2x- 17 = 4 (x)u(x)” avecu(x) =2x-1.
X_
-2
Alors : f'(x):4><u(x) re=-2 ~+C=- 2 ~+C.
-2 u(x) (2x-1)
De plus : f'(1) =1 —ﬁw:l@ c=3dou f'(x):—(ZXZ_l)2 +3.

Alors : f (x)= +3x+cor f(l)=2< +3+c=2-Cc=-2
2x-1 2x1-1
Conclusion :f (x) = +3x-2.
2x-1
EXERCICE n°5 : D’aprés Bac
2 -—
f estla fonction définie syr1;+eo[ par : f (X) :2X+—4X21
(x+1)
1. a(x+1)2+b=a(x2+2x+1)+b=ax2+ 2ax+(a+b) alors par identification , on aa=2 etb=-3
2 _ 2 _
Soit : 2x% + 4x-1= Ax+ )" - Zet f (x) = 2x +4X2 1 2(x+1) > 3., 3 .
(x+1) (x+1) (x+1)

donc F (x) :2x+i+c.

2. f(x)=2-
() e

2

(x+1)

EXERCICE n°6 : D'aprés Bac

1
(-1

1
2(x-12)°

1. u(x)= etv(x)=

alorsV (x) =~

alorsU (x) =-

2. Soit la fonctionf définie surl par: f (x) =
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a. f(x): a_. b :a(x—1)+b:ax+(—a+b) soit par identification a=1 etb=1

dot : f(x)= (-1 + oD
1 1

b. Onaalors :f (x) =u(x)+v(x) soit F(x)=U (x)+V(x)= _2(x—1)2 - x ])3 .

EXERCICE n°7 :
4

- L= =[] =4-1=3
1

(X2‘3X+2)T _ o8
3 0

P :IOl(Zx—3)(x2 - X+ 2)2dx={

1(X2_4X)3 4()(2_4X)21 64 36 576
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