CORRECTION

EXERCICE n°12 :

Un guide touristique classe chaque année les hifitele certaine région en deux catégories selon la
qualité de leurs prestations. Les plus confortabdes classés dans la catégorie A, les autresladans
catégorie B. On constate que, chaque année, 5 Motiels de la catégorie A sont relégués dans la
catégorie B, alors que 20 %‘des hétels de la cagBasont promus dans la catégorie A.
1. Matrice de transition du graphe en respectant l®edphabétique :

Ona:

0,95 0,0
M =
0,2 0,8
2. En 2002, le classement était tel que lequart deddhétaient classés dans la catégorie A.
Calculons I'état de I'année 2003, puis I'état.@gmhiée 2004 :

Ona:
R, =(0,25 0,75.
De plus :
B=P,xM etR, =B xM.
Alors :
0,95 0,0
R=PRxM =(0,25 0,73x
0,2 0,8

R =(0,25< 0,95+ 0,7% 0,2 0,26 0,85 0,95 {

R =(0,3875 0,6125 .

Alors en 2003, 38,75 % des hotels étaient danatigorie A et 61,25 % dans la catégorie B.
Ona:

B= (0,3875 0,612)5.
Alors :

P, =RxM =(0,3875 0,612}5{

0,95 0,0
0,2 0,8
P, =(0,3875¢< 0,95 0,6126 0,2 0,38¥5 0,05 0,6%25)

P, = (0,490625 0, 50937)5 .
Alors en 2003, 49,0625 % des hotels étaient daoaté&gorie A et 50,9375 % dans la catégorie B.

3. Létat (0,5 0,3 n'est pas stable car :
0,95 0,0
(0,5 0,9x 02 08 =(0,% 0,95 0,8 0,2 06 0,865 &5 [

(0.5 o,gx[%ff %’c;j:(o,575 0,4%5( 05 05 .

4. Trouvons I'état vers lequel converge ce systéme :
SoitP=(x y)avecP=PxM et x+y=1.
On obtient alors ce systeme :
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0,95 0,0 x=0,95x+ 0, %
(0,2 O,Sjc» y=0,0x+ 0,8
x+y=1 x+y=1
P=PxM 0,0x-0,=0 - 20= 0 [x- ¢= 0 x= 0,¢
{x+y=1 Q{}+y:1 Q{x+y:1 Q{x+y:1 Qﬁﬁ{yzoj
Cela signifie qu’'a terme, 80 % des hoétels seronsda catégorie A et 20 % dans la catégorie B.

{P=P><M ) =(xy)x
Xx+y=1
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