CORRECTION

EXERCICE n°34 :

Partie A : étude de fonctions

36

+e*

et g(x)=2In(x+1)+2,5.

Les fonctionsf et g sont définies suf0;+eo| par : f (x) = 5

1. Etude des variations des fonctiohst g :
Ona:

N v e S e

Conclusion :
Les fonctionsf et g sont croissantes s{id;+oo] .

Limites def et g entoo :

Ona:
) _ . 36 9
| 1=0= | f =—=_,
fim (e7)=0= fim f (x)="=7
lim (x+1) = lim (x) = +e0
X X = lim g(x) = +eo.
Xllmmln X =+ X oo

2. Représentation graphique:

LR
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Partie B : étude de la fonctioth =g - f

1. Calcul de la dérivée de la fonctidm:
Ona:

— X

h'(x)=g'(x)- f'(x)= xil‘(gfe_x)z .

2. Ona:
X! _x 2 _ e _ 26’ _ 1
eh(x)‘e!m (8+ex)2]_x+l (8+e" )
Ona:

— _ _,\2
€*20 = 8+e*28= (8+e™) 2 64

Ona:

(8+e’x)2>64© 1 <—1© 36 <ﬂ3@ 36 <_9.:,— 36 >—_E

) (8+e‘x)2_64 (8+e‘x)2_64 (8+e‘x)2_ 6 (8+e‘x)2_ 1€

Ona:

g€=>2x+1l - exzz.

xX+1

D’ou

eh'(x) = 2 __ 1 532-950. hi(x)> 0.

T x+1 (8+e™) 16

Tableau de variation de la fonctidn:

X 0 +00
h'(x) *
+00
h(x)
-1,5
Conclusion :

La fonction h est strictement croissante 5{0[+oo[ .

Sur l'intervalle [0;6]:
» La fonction h est continue ;
> La fonction h est croissante ;
> h(0)<0eth(6)>0;
Conclusion :
Page 2 sur 3



Sur I’intervalle[O; 6], I’équation h(x) =0 admet une solution uniqus .

Ona:
0<x,<6

1<x,<2
1,5<x,<1,6
1,56< x, < 1,57

Partie C : application

1. Ona f (1) =4,30217 donc le montant des achats est de 430 217 euros.
On ag(1) = 3,8862¢ donc le montant des ventes est de 388 629 euros.

2. Ona:
f (2)=4,4251et g(2) = 4,6972.
Conclusion :

Au cours de I'année 2001, les ventes I'emportentesiachats.

3. Dapreés I'étude faite dans la partie B., I'abscidsepoint d'intersection des courbff ) et (Cg) est
X, avecl,56< x, < 1,57 Or 52x1,56= 29,1. et 52x1,57= 29,6 par conséquent le rang de la
semaine en 2001 est 29.
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