CORRECTION

EXERCICE n°3 :

PARTIE A

g est la fonction définie sur [0;70] par :

1.

g(x)= x* —1200x—100.
Etudions les variations de/la fonction g et dressons son tableau de variation :
Ona g'(x)= 3x* —1200 d’ojl ;

x |0 20 70
g'(x) - 0 +
~100 258900
g(x)
—16100

Montrons que 1’équation g(x)=0 admet une unique solution & Sur I'intervalle [20;40] et donnons
une valeur approchée de & al’unité pres :
Sur [20;40] :

e Lafonction g est continue ;

e Lafonction g est strictement croissante ;

e 2(20)<0 et g(40)=15900>0 ;

Donc I’équation g(x)=0 admet une unique solution & sur I'intervalle [20;40].
Ona:

3d<a<35
donc & =35 al’unité.
34,6 <ax<34,7

Déduisons le signe de g(x) sur I'intervalle [0;70] :
X 0 21 70

g(x) - 0+

PARTIE B

f est la fonction définie sur ]0;70] par :

1200x+50

2
X

f(x)=x+50+

(C ) est la courbe représentative dans un repere orthogonal (unités : I cm pour 5 en abscisses et 1 cm

pour 20 en ordonnées)

1.

(x)

3 )

Montrons que pour tout x>0, f'(x)= & ol g estla fonction définie a la partie A :

Ona:
1200x+50 (x+50)xx* +1200x+50  x* +50x> +1200x +50
f(x)=x+50+ 5 = 5 = > .
X X X
Alors :
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(3x% +100x+1200)x x* — (x° +50x” +1200x +50) x 2x

()=

4
X

x| (3% +100x+1200)xx—(x +50x" +1200x+50)x2 | ¢ (x)

fi(x)=

4
X

3
X

2. Etudions les variations deTa-fonction f et dresser son tableau de variation :

Sur ]0;70], x* >0 alors f'(x)-¢st du signe de g(x).
D’ou le tableau suivant :

X 0 o 70
f(x) 0
13441
98
f(x)
f(a)

3. Tracé la courbe (C) : voir page suivante.

Avec
5847

fl@)=71(35)==;~=119,327.

4. Résolvons graphiquement 1’équation f (x) =130. On donnera les valeurs approchées des solutions &

I’unité pres :

Les solutions de cette équation sont les abscisses des points de la courbe dont I’ordonnée est égale a

130 soit : S ={20;60} .
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PARTIE C

Le cot total de fabrication d’une quantité x d’un produit , exprimée en centaines d’unités, est défini sur
10;70] par :
_ X’ +50x* +1200x + 50

C(x) ,

X

C(x) étant exprimé en milliers d’euros.

Clx
Le colit moyen de fabrication par centaine d’objets est donc défini par : C,, (x)= ( ) .
X
1. Pourtout x>0,
_ X +50x% +1200x +50
C B } > +12 12
C. (x)= (x): X _ X +50x +2 00x+50:x+50+ 00)2+50=f(x).
X X X X

(0,5 pt)

2. Déterminons la quantité d’objets, a la centaine pres, a fabriquer pour avoir un colit moyen minimal.
( p1)
D’apres le tableau de variation de la partie B, il suffit de produire 35 centaines d’objets.

3. On suppose que le prix de vente d’une centaine d’objets est égal a 130 000 €.
Déterminons graphiquement, a la centaine pres, le nombre minimal et le nombre maximal d’objets
que I’entreprise doit fabriquer pour étre rentable : (I pt)
D’apres le graphique précédent, 1’entreprise doit fabriquer entre 20 et 60 centaines d’objets.
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